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CAPITOLUL |

MULTIMEA NUMERELOR REALE

™ Radacina patrata a patratului unui numar natural.
Estimarea radicinii patrate dintr-un numar rational

1. a) Dacd x este un numar natural, intreg sau rational, atunci x? este ......................... lui x gi despre
nuniinil #* 56 SPUNS-CR eBE &ivossisusssmmssasimoies .
b) Ridicina pitratd a unui numar pozitiv a este numarul pozitiv notat ................. , al carui patrat
y a) Daci a si p sunt doud numere pozitive, atunci Ja = pdaci sinamaidaga =t oo -
b) Ridécina pétratd a patratului unui numar natural €8te ...........ccocovviiiiiiiiieeice e :
3. a) Operatia prin care se afld rddicina patratd a unui numar pozitiv se NUMeSte ...........occceveevereennnn.
...................................................... din acel numar.
b) Pentru a extrage ridicina patratd dintr-un pétrat perfect se descompune .............ccococcevvvieeennn.
.................................... si se foloseste proprietatea n = p* < B = i
4. ) Prin estimate SeURICIons «...........ocushipiss §akE mi sl sms e vnsippiasionge i emmsiess s il betiissssns ;
b) A estima radacina pairati a unl NUMEE IBSCAMMAE. ... i ssmmsn asicrsistasmninsssimentisssstoass asssssass g

................................................................................................................................................................

5. a) Pentru a estima, pentru a aproxima prin adaos sau prin lipsé la un anumit ordin de mérime ra-

décina patrata dintr-un numér pozitiv care nu este patrat perfect, se foloseste ... :

b) A caleula ridicina patrata a numarulud 2, Care Nl BSIE w.cowesssssassssumesssoussrsissussunissiusuesssnssnsins s CU
o eroare mai micd decét 0,00001, inseamna a scrie V2 = 1,414213562... cu ajutorul unui ...................
........................ si a scrie rezultatul ludnd in consideratie doar ..................c.ccccce.eneen.... Zecimale, adicd

6. a)Dacine {0,1,2,7, 11,12}, atunci 772 € {eooooooeervrrreeere .
b) Dacii n? € {9, 16, 25, 36, 64, 81, 100}, atUNCi V> € {.rrioroovveeeeeoooeeeeee oo "

T. Se considerd multimea M= {8, 121, 72, 144, 49, 169}.
a) Elementele multimii M care sunt patrate perfecte sunt ..........c.cooceveviiiiniennnns 4

b) Réadicinile patrate ale numerelor naturale patrate perfecte din multimea




8. 2)Ultima ciftd a unui numar natural pétrat perfect poate fi:

b) Daca ultima cifrd a unui numar natural este 2, 3, 7 sau 8, atunci numarul respectiv

b) Numerele 14, 24, 34, 44, 54 s.a.m.d. au ultima cifri 4 si nu sunt

c) Numerele 4, 64, 144, 324 g.a.m.d. au ultima cifri 4 §i sunt
4=2%64=8%144=12%324=18

“. Radacinile patrate ale numerelor:
p
a)22:34:08.52: 53 . 72 34 . 32 . SRyt
b) 576; 1024; 1764; 15876 sunt

13. 2) Multimea M= {x « N|32<x<6) are
b) Numarul patratelor perfecte cuprinse Intre 22 si 72 este egal cu

.......... elemente.

14. Efectuand urmatoarele calcule se obtine:

a) V137 -5° =

D) V122 167 = :
R T :

d) v9.52-8.5% =

; 15. a) Pitratele perfecte de trei cifre sunt:

b) Numerele de forma 5x + 2, 5n + 3, 5n + 7 §i 51 + 8 nu pot fi pitrate perfecte deoarece

Folosind un calculator, scrieti cu doui zecimale exacte numerele:

) VI9= oo ; b)




b) Aproximarea prin lipsa la sutimi a numarului V31 este

c) Aproximarea prin adaos la miimi a numarului /31 este

d) Rotunjirea la zecimi de miimi a numarului v/31 este

18. Numerele naturale x pentru care:
a)4< Jx <5 sunt:

‘9. Trei numere rationale cuprinse intre:

a) V2 §i V3 sunt:

20. Se considera multimile: 4 = {O _____

multimii B este , deoarece B = {

b.)|b—-

?1. Se considera multimea 4 = {1 l
1B 19 20

s 1} Multimea B = {x € Q | x> € 4} are

elemente.

!!. Se considerda multimea M = {\/0,16; J%;,f%; ‘/1—;%} Numadrul fractiilor subunitare din

aceastd multime este egal cu

25N 1 196
;3. Calculind radacinile patrate al lor: —; | =1 ;0,25; —— se obtin rezultatele:
23, Calculand ra acinile patrate ale numerelor i [3) 2500 o

24, Precizati radicina patrata a numérului » cu aproximatie de o unitate (prin lipsa si prin adaos) daca:
a)n=37; b) n="71.

Solutie: a) Deoarece 36 < 37 < 49, adicd 62 < 37 < 72, rezultd ¢i 6 < </37 <7 si +/37 = 6 (prin lipsd),
respectiv \/37 = 7 (prin adaos).




incadra numirul se obtine:

a) Descompunerea in factori primi a numerelor 28, 180, 147 este:

............................................... [

.
............................................ 9 TEEsssEsssesresssssesestrsanet s ERTaRsRaaEEEEaaas @

b) Scriind numerele de la punctul a) sub forma a+/b, cu b liber de patrate, se obtin rezultatele:

Ay 25 =i S =i ddhussa T Ty o S S =

&
W
Ny
Il
'II
&
N
S
'll
.II
.ll

a) Cel mai mic numar intreg mai mare decat 2% -5+/3 este

b) Cel mai mare numr intreg mai mic decat 2% -5+/3 este

Se considerd numarul 310 .
a) Introducénd factorii sub radical i scriind dous numere intregi consecutive intre care se poate




b) Aproximarea prin lipsa si prin adaos de o unitate a numarului este . , Tespectiv

9. a) Cifra sutimilor numarului 6v5 este

b) Cifra miimilor numarului 1132 este .

10. Daci n este un numar natural, scotdnd factorii de sub radical se obtine:

a) \J25" + 25" 1252 =

Numere irationale. Multimea numerelor reale.
Incluziunile N ¢ Z < Q < R. Modulul unui numar real

b) Trei exemple de numere irationale sunt:

¢) Multimea numerelor irationale se noteaziacu... ... .

2. o Multimea numerelor naturale este N=_ .

b) Multimea numerelor intregi este Z =

¢) Multimea numerelor rationale este Q= ... ... .. ..

d) Multimea numerelor reale este: ... ..

®. Avand in vedere ci orice numir natural este numir intreg, cd orice numar intreg este numér
rational si ca orice numar rational este numdr real, intre multimile N, Z, Q si R exista incluziunile:

4. Unnumir real x poate fi:

a) negativ sinotdm........................ ;

D) ElSInOEHIN. . s :

2)-POZItiVe gt NOtAML . covniveessrescunsaiss .
5. a) Modulul numirului real pozitiv a este . .. si se noteaza |a| = , iar modulul num3rului
negativaeste........ si se noteazd |a|=.. .. .



b) Completati:

5] € R EE ’_ﬁf = =

TE) ; [22] = o :
NT = sauNT = ; Ol=]....lsau0l=|.. .l

6. Modulul numerelor reale are toate proprietatile invitate la numerele rationale. Dacd a si b sunt
numere reale, atunci:

a)|a| .. 0si la| = 0 daca si numai daca . ;
b)la| ... |-al si|al* .....d%
clilab] ... |la| - |b| si, pentru b = 0, S ‘%II

T. Proprietiti speciale ale modulului numerelor reale sunt:
a) Va> .. |a|, oricare ar fi numarul real a;

b) formula de scoatere a unui factor de sub radical este: Na*b |"NE ,oricare arfia, b € R,
b>0;

¢) formula de introducere a unui factor sub radical este: {a|\/5 \Va'b , oricare ar fi a, b € R,

b>0.

8. Compararea si ordonarea numerelor reale respects
narea numerelor rationale:

invatate la compararea si ordo-

a) orice numar negativ decat orice numdr pozitiv;

b) dintre doud numere negative, mai mic este acela care

9. Relatia de egalitate pe multimea numerelor reale, , =", are urmitoarele proprietati:

a) reflexivitate, adica ... ;

bysinitrieadiefi: o2 £ vl s, ses Jeuonn Wmn sshn 80 st ol bukva oS ;

¢) tranzitivitate, adicd ...
m.,, Relatia de ordine ,,<” are urmitoarele proprietati:

a) reflexivitate, adich ... :

b) antisimetrie, adicd .._____._............ccccccooiromoieieeoece ;

¢) tranzitivitate, adici




b) Oricdrui numar real i corespunde pe aXa NUMETEIOT ...............ocoooiiiiieeeeeeeee e, ]
c) Oricdrui punct de pe axa numerelor 1 COreSpUNAe ...............ccooiiieioeiee oo
d) Daci 4 si B sunt doud puncte distincte de pe axa numerelor, egal depirtate de origine, adlcé

OA= ... , coordonatele acestor puncte sunt numere reale ........................... . Astfel, daca coordonata

lui 4 este x, coordonata lui B este ...... . Concluziondm, astfel, c& |x|=......... ;

12. Scrieti:

@) trel NUMETe NATUTALE: ...............cooviuiiiieeee et :
b) trei numere rationale care si nu fie Intregi: ... :
c) trei numere intregi care sé nu fie naturale: ... -
TR sy o8 RIS s o R e o SO o ;
e) trei numere reale care si nu fie irafionales s 5 0o N S A R ’
12. Suma, respectiv diferenta dintre un numar rational i un numar irational este ... ,
iar produsul dintre un numér rational §i unul irational este un nUMAr ... )

14. Scoateti factori de sub radical, punand conditiile necesare:

8) V20X = o, T o R S ;
2 %)
) -3;%2-= ................................................. s ) I8 =

15. Fiea si b numere rationale nenegative. Stiind cd \/—a—z =asi avb = a’h, introduceti factorii sub
radical si calculati:

a) 145 =/142.5 = /980 ; b) 443 =—/4?.3 = /48 ;
U R it e ot rer= TiiGh 8- 1948 BROIZHO 8 S0 KABIEED (8 ;

e) —%J?= .............................................. s D) 0,3V120 = .

16. Introduceti factorii sub radical, stiind cd @ este un numar real oarecare:

a) a\/ﬁ I ,dacd ... si as/ﬁ e ,dacd ... ;
o B D ;

17. Comparati numerele reale, introducand factorii sub radical:

a) 7553 si g ey e e e !
b) -%Jm S T IR ekt o i o Sl SRS N




18. Scoateti factori de sub radical, punnd conditiile necesare:

2 L A S = BN S oq B) ¥Sel lrskaawg tanknm S de danti b :

2
T R YL WA . d) 2—“3- o e Lt Lt ey .
9b
19. Se considerd axa numerelor:
(0]
°- e ® —p
-1 0 1

1

a) Reprezentati pe axd numerele: V2 ; *%, J3 3] T —JE, > —/3 sinotati cu 4, B, C, D,

E, F, G, H punctele care le au drept coordonate.
b) Completati spatiile punctate:

e 0A= ... J e OB=...... : e OC=...... : eOD= ... ’
20. pc 0 axa a numerelor avem reprezentate punctele 4 si B, astfel incit OA4 = 5 (u.m.) si OB =

=2 (u.m.). Se noteazi cu x, si x, coordonatele punctelor 4 i B. Scrieti coordonatele punctelor 4 si B si
calculati 4B.

8 I —— N SENR— — ¥ L ——
- i —— B8 T cisbavussveirianssy -, L E—
X, Soesirrmmis 0= esunsue s =S BE s
B, = i e =SB = s

21. Daci 4 si B sunt doud puncte reprezentate pe axa numerelor reale si coordonatele acestora sunt
5 §i —/5, atunci;

a) distan{a de la originea axeila 4 este ......c.cocoeveevereccnncnnnan, cu distanta de la originea axei la B;

b) lungimea segmentului AB rotunjitd 1a SUtimi €Ste de «.......ooovveruirrrrrrirreeeeeceeeeee e .

22. Fie multimea M= {2; -3 —;—; 0,2;-5; \/§; - \[2—0; -0,1(3); \/5; = \/5} Scrieti elementele multimilor:

A= pe M| e TR =t bt o B, o = ESVO (8 :
B= o M | e D i i e M A :

C={xeM|xeR\Q}= ............................................................................................................. .




24, Verificafi dacd numerele urmatoare sunt pozitive sau negative:

a)x= 3\/5—4\/5;

....................................................................................................................................................................
....................................................................................................................................................................

....................................................................................................................................................................

25. Comparati numerele:
a)x=11+5V6 siy=11+6y5;

....................................................................................................................................................................

....................................................................................................................................................................

....................................................................................................................................................................

27. Comparati numerele x si y, dac:

a)x = 5710 $iy=3\/ﬁ;

....................................................................................................................................................................

....................................................................................................................................................................

....................................................................................................................................................................

.................................................................................................................................................................

29. Comparati numerele reale, introducand factorii sub radical:

) B20 BN ... orecnermensaresminit SAMEIEY [0E I lanities dup ob rosa {jafeoo®




(“m*g ) Operatii cu numere reale. Rationalizarea numitorului
-l de forma a+/b, a, be Q, b pozitiv
-
a) Suma a doud numere reale agi b este .......ccoooevviiiiiiiiiiii 10 E: b o T O s SESRORS 4
Nl e aigL BIBIINY. casimmsmrimsinsimminsismmmn .
b) Operatia prin care se obtine suma a doud numere reale s€ NUMEFLE .......oovovvririrviniiniieiiiniiienn, )

2.  Adunarea numerelor reale are urmatoarele proprietati:

a) asociativitatea, adici

b) comULAtIVIEALER, AICH ..o e
c) existenta elementului neutru, adics ..o
d) orice numAr Teal are UNOPUS, AHICH < vivvviiisiinmsinimeiiinmas it nsksess soaiassaohssessssos thas g ronssh
3. a) Diferenta dintre numarul real @ i numaérul real b este un numdr real, notat ..................c... si
definitastfel: a—b=....ccccevvvirniinnnnnn. Numerele agl baumnt . entann S L0l RN A RIS , a este

desciizutul, iar b este sciziatorul.

b) Operatia prin care se obtine diferenta dintre doud numere reale SE NUMEFLE .....c.oevvriricuciiiiinicines

A. Oricare ar fi x, v,z € Q,y > 0, au loc egalititile: x\/; +z\/; = (x+z)-\/; si x\/; —z\f; =
= (x—z)-\[J_z. Calculati:
B DB B ol i 05 e i 5 o o -

B ST ST BT = i il kg ssssssreriseasssisod :

AT TV CTRR X TR R . S S :
1 = 3 = 2 1 =

d) SJ_—Z\/§+§—O,(6)+E\/§— ............................................................................................. ;

. : 5. Scoateti factori de sub radical si apoi calculati:

a)\/i+\/§-n\/3_= ......................................................................................................................... .

oy B T T, (T S GNP | 1 i W0 Lot 2 R '

C) =24/20 4 5485 = 3V125 43/ = oo !




